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Representacion grafica de funciones

Para representar graficamente una funcion hemos de calcular sus “elementos

principales”, siguiendo los siguientes pasos:

1.- Dominio y recorrido de la funcién

2.- Bimetrias y periodicidad

3.- Cortes con los ejeq

4.- Estudio de la 12 derivadq
5.- Estudio de la 22 derivadd
6.-

7.- Valores significativos

Dependiendo de la funcién y de las caracteristicas que vayamos calculando

(dominio, simetrias, crecimiento, etc...), no siempre serd necesario realizar todos los pasos.

IL.- Dominio y recorrido de la funcion|

El dominio de una funcién son todos los valores que hacen que la funcion exista,
que se pueda calcular: Domf (x) = {x eR | 3 f(x) } La existencia o no de la funcién

dependera de la naturaleza de ésta (raices, cocientes, logaritmos...)

El recorrido de la funcion son todos los valores que ésta puede tomar. ﬁ:r)

Estudiaremos cuando la funcion es simétrica respecto al eje Y (en cuyo caso diremos que la

funcidn es par) y cuando es simétrica respecto al Origen (entonces diremos que es impar)

*) Si se verifica que f(—x)= f(x) la funcion es PAR (simétrica respecto al eje Y significa
que si “doblasemos” la gréafica siguiendo ese eje, coincidirian la parte positiva y la negativa

de las X). Aqui tienes dos ejemplos de funciones pares:
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*) Si se verifica que f(—x)=-f(x), la funcién es IMPAR (simétrica respecto al punto

Origen). Las siguientes funciones son impares:

® Observa que una funcion puede no ser ni PAR ni IMPAR

Cuando las funciones asi lo requieran estudiaremos también su periodicidad. Una
A
funcion es periddica de periodo P cuando se verifica que f (x+ P)= f(X) &l

3.- Cortes con los ejes coordenados.)

Cortes con el eje OX: Haremos y =0 y resolveremos la ecuacion.

R .. ., e
Cortes con el eje OY: Haremos x=0 y sustituiremos en la funcién para ‘u‘)

calcular y

4.- Estudio de la 12 derivada.|

En este apartado se estudia el crecimiento de la funcién, asi como los extremos relativos

(maximos y minimos) de la misma. Asi pues derivaremos la funcion f (x)y calcularemos:
*) La funcion sera creciente en los puntos en los que f’(x) >0 vy lo escribiremos f T

*) La funcion sera decreciente en los puntos en los que f(x) <0 y lo escribiremos f
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*) Los extremos estaran en los puntos en los que f (x) =0 y veremos si son maximos o

minimos con la segunda derivada. (También podemos verlo con la 12 derivada y el

crecimiento si la funcion es continua)

& a

5.- Estudio de la 22 derivada|

Calculamos la segunda derivada (derivar la 12 derivada) y estudiamos qué es lo que sucede

en los puntos que anulaban a la 12 derivada. De esta forma, si f"(x,) > 0, tendremos un
minimo en x,.Si f7(x,) <0 lo que tendremos sera un maximo en dicho punto.

La segunda derivada estudia también la concavidad de la funcion. Asi:

*) La funcién serd concava hacia arriba en los
/ \ puntos en los que f"(x) >0

*) La funcion serd céncava hacia abajo en los

puntos en los que f"(x) <0

Punto de En aquellos puntos en los que f'=0, podrian

/ inflexion

aparecer los llamados puntos de inflexion, que son
aquellos en los que la funcion cambia la

concavidad.
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6.- Asintotas

Son lineas a las que la funcion se aproxima infinitamente pero sin llegar a tocar. Se
calculan estudiando los siguientes limites, segin que las asintotas sean verticales,
horizontales u oblicuas:

*) Diremos que la recta x = a es una asintota vertical cuando se verifique que:

lim f (X) =+
X—a
*) Diremos que larecta y =b es una asintota horizontal cuando se verifique que

lim f(x)=b

X—>do0

*) Larecta y=mx+n (m=0) serd una asintota oblicua cuando se verifique que:

Ixirg(f(x)—mx—n):o,siendo m:IimM, y nzlirg(f(x)—mx)

X—0 X

@
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